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Temas: Operaciones con funciones
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Operaciones con funciones

Sean A y B dos subconjuntos no vacios de R y sean f y g
dos funciones

f : A −→ R y g : B −→ R

Suma y diferencia de funciones

f ± g : A ∩B −→ R
definida por

(f ± g)(x) = f(x)± g(x)

con x ∈ Dom(f) ∩Dom(g) = A ∩B, es decir,

Dom(f ± g) = Dom(f) ∩Dom(g)
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Ejemplo 1

Sean f y g funciones realvaluadas definidas por:

f(x) = x2 + 1 y g(x) = x2 − 2x + 3.

Entonces

(f + g)(x) = 2x2 − 2x + 4

(f − g)(x) = 2x− 2

(g − f)(x) = −2x + 2

Todas con dominio R
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Producto de funciones

f · g : A ∩B −→ R
definida por

(f · g)(x) = f(x) · g(x)

con
x ∈ Dom(f) ∩Dom(g) = A ∩B

es decir

Dom(f · g) = Dom(f) ∩Dom(g)
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Ejemplo 2

Sean f y g funciones realvaluadas definidas por

f(x) =
√
x + 1 y g(x) =

√
x− 1

con Dom(f) = [−1,∞) y Dom(g) = [1,∞). Entonces

(f · g)(x) =
√
x2 − 1

con
Dom(f · g) = [1,∞)
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Cociente de funciones

f

g
: C −→ R

definida por (
f

g

)
(x) =

f(x)

g(x)

con
C = {x ∈ A ∩B | g(x) 6= 0}

es decir

Dom

(
f

g

)
= C
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Ejemplo 3

Sean f y g funciones realvaluadas definidas por:

f(x) = x2 − 1 y g(x) = x + 1

con Dom(f) = Dom(g) = R.

Entonces(
f

g

)
(x) = x− 1, con Dom

(
f

g

)
= R \ {−1}

(
g

f

)
(x) =

1

x− 1
, con Dom

(
g

f

)
= R \ {1,−1}
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Compuesta de funciones

f ◦ g : D −→ R
definida por

(f ◦ g)(x) = f(g(x))

con
D = {x ∈ Dom(g) | g(x) ∈ Dom(f)}

es decir,
Dom (f ◦ g) = D

Es claro que, en general,

f ◦ g 6= g ◦ f

9



U
de
A

UdeA - última actualización: 22 de agosto de 2018

Ejemplo 4

Sean f y g funciones realvaluadas definidas por:

f(x) = x2 + 1 y g(x) =
√
x, con

Dom(f) = R y Dom(g) = R+ ∪ {0}.

Entonces

(f(g(x)) = x + 1, con Dom(f ◦ g) = [0,∞)

g(f(x)) =
√
x2 + 1, con Dom(g ◦ f) = R

f ◦ g 6= g ◦ f
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