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Funcion Par y Funciéon Impar

Funcién par

Una funcién f se denomina par si f(—z) = f(x) para todo z en el dominio
de f. La grafica de una funcién par es simétrica con respecto al eje y.

| \

Funcién impar

Una funcién f se denomina impar si f(—z) = — f(z) para todo z en el
dominio de f. La grafica de una funcién impar es simétrica con respecto al
origen.




UdeA - dltima actualizacién: 22 de aiosto de 2018

Note que en la definiciéon de funcién par e impar es necesario que * 'y —x
pertenezcan al dominio de la funcién para que tenga sentido comparar f(z)

y f(==).
Ejemplo 1

f(x) = z/x es una funcién par, porque

f(=z) = (—2) ¥/ (-2) = (—2)(- Vz) = 2z = f(2).

Notemos que su grafica es simétrica respecto al eje y.
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La funcién h(z) = x/z tiene dominio R U {0}, por tanto para x € Dom/(h)
con x # 0, —x ¢ Dom(h) y no tiene sentido comparar f(z) con f(—zx).

Ejemplo 2

3

g(z) = ° — x es una funcién impar, porque

9(=a) = (=2}’ = (=2) = —&" + 3= —(a° = 2) = —g(@).

Notemos que su grafica (en azul) es simétrica con respecto al origen.
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Ejemplo 3

|
»

La funcién t(z) =

—5 7 Doesuna funcién par ni impar, ya que

o(~a) = y b)) = -

asi tenemos que

2341

H—a) £t@) y t(—a)# —ta).

Ademés su gréfica (en azul) no es simétrica, ni respecto al eje y ni respecto

al origen.




UdeA - dltima actualizacién: 22 de agosto de 2018

Transformaciones de Graficas

Desplazamientos verticales

Suponga que ¢ > 0. Para obtener la gréfica de

©Q y = f(z) + c se desplaza la gréfica de y = f(x) una distancia de ¢
unidades hacia arriba.

© y = f(z) — c se desplaza la gréfica de y = f(x) una distancia de ¢
unidades hacia abajo.

=y =f(x)
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Ejemplo de desplazamiento vertical

Si f(x) = 2%, h(z) = 2® + 2y g(z) = 2° — 1, entonces para obtener la
grafica de la funcién h (en rojo) desplazamos la grifica de la funcién f (en
azul) dos unidades hacia arriba, as{ h(z) = f(z) + 2. Para obtener la grifica
de la funcién g (en verde) desplazamos la gréfica de la funcién f (en azul)

una unidad hacia abajo, asi g(z) = f(z) — 1.
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Transformaciones de Graficas

Desplazamientos horizontales

Suponga que ¢ > 0. Para obtener la gréfica de

©Q y = f(z + ¢) se desplaza la gréfica de y = f(x) una distancia de ¢

unidades hacia la izquierda.

© y = f(z — ¢) se desplaza la gréfica de y = f(x) una distancia de ¢

unidades hacia la derecha.

y =y = f(z)

ny=g(@)=fl=z—3)

e-% < b

b+
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Ejemplo de desplazamiento horizontal

Si f(x) =22, h(z) = (x —4)* y g(z) = (z + 5)?, entonces para obtener la
grafica de la funcién h (en rojo) desplazamos la grafica de la funcién f (en
azul) cuatro unidades a la derecha, asi h(z) = f(x — 4). Para obtener la
gréfica de la funcién g (en verde) desplazamos la gréfica de la funcién f (en
azul) cinco unidades a la izquierda, asi g(z) = f(z + 5).
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Transformaciones de Graficas

Alargamientos y compresiones verticales
Suponga que ¢ > 1. Para obtener la grafica de
Q y = cf(x) aldrguese la gréfica de y = f(z) verticalmente un factor de c.

Q y= %f(x) comprimase la grafica de y = f(z) verticalmente un factor
de c.

=y =g(x) =2f(x)

a<z<bh

"y =h(z)=3f(x)

a<zr<h

11
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Ejemplo de alargamientos y compresiones verticales

Si f(z) = sin(z), h(z) = 4sin(z) y g(z) = 1 sin(z), entonces para obtener la
gréfica de la funcién h (en rojo) alargamos verticalmente la grafica de la
funcién f (en azul) un factor de cuatro unidades, asi h(z) = 4f(x). Para
obtener la grifica de la funcién g (en verde) comprimimos verticalmente la
gréfica de la funcién f (en azul) un factor de cuatro unidades, asi

g9(z) = 1 f(z).

19
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Transformaciones de Graficas

Alargamientos y compresiones horizontales

Suponga que ¢ > 1. Para obtener la gréfica de

© y = f(cx) comprimase la grafica de y = f(x) horizontalmente un factor
de c.

Q y= f(%x) aldrguese la grafica de y = f(z) horizontalmente un factor
de c.

13
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Ejemplo de alargamientos y compresiones horizontales

Si f(z) = sin(z), h(z) = sin(4z) y g(x) = sin(3z), entonces para obtener la
gréfica de la funcién h (en rojo) comprimimos horizontalmente la gréafica de
la funcién f (en azul) un factor de cuatro unidades, asi h(z) = f(4z). Para
obtener la grifica de la funcién g (en verde) alargamos horizontalmente la
gréfica de la funcién f (en azul) un factor de dos unidades, asi

9(z) = f(32).

INNZTRINT
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Transformaciones de Graficas

Reflexiones

Para obtener la grafica de

Q y = —f(z) refléjese la grafica de y = f(x) con respecto al eje x.

©Q y = f(—=x) refléjese la grifica de y = f(x) con respecto al eje y.

Ejemplo de reflejo respecto a los ejes = e y respectivamente

f@) =%y gla) = —a* hz) = ViF oy k(z) = VI

(azul-rojo respectivamente) (azul-rojo respectivamente)

o B 7 B & £ 3 2 A Lo:os w5 o6 o7 o8 oo

15



UdeA - dltima actualizacién: 22 de agosto de 2018

Referencias

Sullivan, M. Algebra y Trigonometria, 7* Edicién. Editorial Pearson
Prentice Hall, 2006.

Swokowski, E.W. Cole, J.A. Algebm y Trigonometria con Geometria
Analitica 13% Edicién. Editorial Cengage Learning, 2011

Zill, D. G. Dewar, J. M. /flgebm, Trigonometria y Geometria Analitica, 3“
Edicién. Editorial McGraw-Hill, 2012.

16



	Función Par y Función Impar
	Transformaciones de Gráficas
	Desplazamientos
	Alargamientos y compresiones

	Referencias

