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Potenciacion

Sean n € Z" y a € R. Definimos

n

a :a-a.a...a
—
11 veces
Si a # 0 entonces
=1y a"==
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Potenciacion

Ejemplos:
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Leyes de los exponentes

Para todo a,b € Ry m,n € Z*:

Q@ a"a” =amt" L b .
° (b) (a) a,070
Q (ab)™ = a™b"
a™ _ 1
Q —=ad"""=—-—,a#0

JORT

Note que las propiedades anteriores se cumplen para cualquier par de
enteros m y n, utilizando la definicion de potencias para exponentes
negativos y el cero, en cuyo caso a y b deben ser reales no nulos.
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Ejemplos:

Leyes de los exponentes

Q 23.22=2°=32
O (32)3 = 36 = 6561

@ (6)>=(2-3)2=23%.3%=216

o (2) _2_¢ T3 9
3) "32"9 Y \3) T\z) T2
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Ejemplos:

Simplificacién de expresiones.

273274 zl—-1 1—-2
Q55 =1 0 — =
2722 x-l+4+1 1+
Q Butv2) 3= uto?
27 a”l=b"1\"" b+a
° (=) -
al4+b1 b—a
(3a=1¥?)=2  8a®
e —

(2a26-1)=3 — 9b7

—2
n . q98n _104n1" 2720 —2 8

e[16 381 10 } . QK_Syz) ] .
98n . g4n . 5in 2y x
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Raiz n-ésima de un numero real a,

Sin €N y a € R, entonces definimos /a como:
Ja="b, siysdlosi, " =a.
Si n es par, se debe cumplir que:

a>0y b>0

Observacion:

Notemos que para n par y a > 0, el simbolo {/a estd denotando la
raiz n-ésima positiva de a. Si n es par y a < 0, entonces {/a no es un
numero real.
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Raiz n-ésima de un numero real a, /a

Ejemplos

Q@ /32 =2, porque 2° = 32.
@ /=8 = —2, porque (~2)* = 8.
@ V9=3,porque32=9y9>0.

@ /-9 no es un numero real.

El simbolo V. se utiliza para designar la raiz
cuadrada no negativa.
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Propiedades de {/a, con n € N, a € R

o ({/a)" = a, si /a es un ntimero real

o vVa'=a,si a>0

o va" =a,stia <0 y n esimpar

o Va" = lal,sia <0 y nespar

Afirmar que Va2 = z para todo z € R es falso.
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Ejemplos:

Qo (v 32)4 = 32, ya que v/32 es un nimero real

Q@ V3*=3,yaque 3>0
Q@ V/( = -5 yaque —5 <0 y 3 es impar
Q@ YV(-5)*=|—-5 =5 yaque —=5<0 y 4 es par

Q@ /(—2)2 # —2, ya que —2 < 0 pero 2 es par




ultima actualizacién: 3 de agosto de 2018

Algunas leyes de la radicacién:

Para a,b € R y m,n € N, y siempre que todas
las raices sean numeros reales:

o Vab = {/a¥/b

e _ Va
b b

o V/va= "/a

con b #£ 0
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Q V50=+25-2=+25-1/2=52

@ V5i=+/("25) (2 #V 25 V2

porque v/—25 y +/—2 no son nimeros reales

o JJ16 V16 2
81 /81 3

@ /729 = /729 =3
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Exponentes racionales

Sean m,n € N, con n > 1. Si a es un nimero real
tal que /a existe (es un nuimero real), entonces:

@ ¢'/" = a
o ai = (ya)" = Yar

1
@ a ™" = /,conayﬁO
amn
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Ejemplos:

0@ (-8)F # (V=8 y (-8)F #/(-8)®
porque V-8 ¢ Ry 1/(~8)3 ¢ R




ultima actualizacién: 3 de agosto de 2018

Simplificaciéon de expresiones radicales:

1 3/Q.3,8 4
o — =2 o Bxdy®z* 1,6/ut
-3
/4096 36y4z3 z
3/ 6m3m12 — 1204 Yh2t _ 13/ 1
o/mbn =m-n =13/ 1
e p P e h222t z h2t

Q /—32p20¢l0r5 = 29t g2y
r P o677 27 10% 25
s 8. 1520 4
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