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La gréafica de una funcién lineal
f@)=mz+b, m#0

es una linea recta, con pendiente m, intercepto con el eje y igual a (0,b) e
intercepto con el eje = igual a (—b/m,0).

Gréfica de la recta y = 2z + 1
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Ejemplos

@ La gréfica de la funcién lineal f(z) = 2z — 1 es una linea recta con
pendiente 2, que intercepta el eje y en el punto (0,—1) y al eje = en el
punto (1/2,0).

© La gréfica de la funcién lineal f(z) = —2z es una linea recta con
pendiente —2, que intercepta el eje y y al eje = en el punto (0, 0).
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Pendiente de una recta

La pendiente m de una recta, no vertical, que pasa por los
puntos (2o, Yo) ¥ (T1,1) es:
Y1 — Yo
m =
r1 — Xy

| A\

Ejemplo:
La pendiente de la recta que pasa por los puntos (1,2) y
(—2,1) es:
1—-2 —1 1
m = = =

—2-1 -3 3
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Ecuaciones de la recta

Ecuacion Punto-Pendiente

Una ecuacion de una recta que pasa por el punto (x1,4;) y
tiene pendiente m es

y—ylzm(ff—l"l)

Una ecuacién de una recta que pasa por el punto (1,2) y
tiene pendiente % es:

-2 =30-1)

6
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Ejercicio resuelto

Escriba la ecuacién de la recta que pasa por los puntos (1, —1) y
(=1,-3).

Note que con estos dos puntos es posible hallar la pendiente de dicha
recta asi:

=== =2

m = =1

— =1 =
Podemos utilizar la ecuacién punto-pendiente puesto que sabemos que

esta recta tiene pendiente 1 y pasa por el punto (—1, —3) (puede
también escogerse el punto (1,—1)) y obtenemos

(y = (=3)) = 1z = (=1))

es decir,

y+3=z+1 6 y=x-2
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Ecuacién Pendiente-Intercepto

Una ecuacion de una recta que tiene pendiente m y tiene
intercepto con el eje y en b es

y=mz+b

Una ecuacion de una recta que tiene pendiente —2 y tiene

. . 1
intercepto con el eje y en 5 €8

1
— x4
Yy T+ 3
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Forma general para la ecuacién de una recta

Decimos que la ecuacién de una recta estd escrita en forma general o
estandar, si tiene la forma:

axr +by=-c

Observacién

@ Note que en la ecuacién anterior si a = 0 y b # 0, entonces
tenemos una recta horizontal y = { cuya pendiente es cero e

interseccion con el eje y es 7.

@ Si en la ecuacién anterior b =0 y a # 0, entonces tenemos una
recta vertical x = £ cuya interseccién con el eje z es <. La
pendiente de esta recta no esta definida.
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Ejemplo

@ La recta con ecuacién punto-pendiente

(v-2) =32

tiene ecuacién general

T — 3y = —4.
y tiene ecuacién pendiente-intercepto
1,1
V=3T3

10
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Ejemplo

@ La recta con ecuacién pendiente-intercepto

1
= —2 —
Y T + 5
tiene ecuacion general
4+ 2y = 1.

11
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Rectas paralelas y perpendiculares

Rectas Paralelas

Dos rectas no verticales con pendientes m1 y ms son paralelas, si y
solamente si, mi1 = ma.

Rectas Perpendiculares

Dos rectas con pendientes m1 y ma son perpendiculares, si y solamente si,
mimso = —1

Rectas Paralelas Rectas Perpendiculares

19
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Ejemplos

@ Las rectas con ecuacién y = 3z — 2 (gréfica azul) y 3z — y = 1 (gréfica
roja) son paralelas porque ambas tienen pendiente 3.

@ Las rectas con ecuacién y = —3z — 2 (grafica azul) y 6z + 2y =1
(gréfica roja) son paralelas porque ambas tienen pendiente —3.

13
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Ejemplos

@ Las rectas y = 3z — 2 (azul) y = + 3y = 4 (roja) son perpendiculares
porque el producto de sus pendientes es (3)(—3) = —1.

@ Las rectas y = 3z — 2 (azul) y 6z + 2y = 1 (roja) no son paralelas
porque mi = 3 # —3 = mg y no son perpendiculares porque

(3)(-3) = ~9# ~1.

14
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Hallar una ecuacion de la recta que pasa por los puntos P(%, 4)y
Q(—6,—1), mostrando explicitamente su pendiente, interceptos y grifica.

Primero hallamos la pendiente
4—(-1) 5 2
5 Z

2

—(=6)

m =

3

w5

y luego usando la forma punto- pendlente con el punto @) obtenemos
(y ; —(=1)) = 2(x — (—6)), es decir y = 2+ 3, con interceptos (0,3) y
(=3,0)

=

15



UdeA - tdltima actualizacién: 12 de septiembre de 2018

Ejercicio resuelto 2

Hallar una ecuacion de la recta que es paralela a la recta 2y — 3z =14 y
corta el eje y en —1 mostrando explicitamente su pendiente, interceptos y
grafica.

Por ser paralela a la recta 2y — 3z = 14 tiene pendiente m = % y dado que

su intercepto con el eje y es (0, —1), es decir b = —1, entonces usando la
forma pendiente-intercepto obtenemos y = %x + (=1), asf
3
=_-z—-1
=3

cuyo intercepto con el eje z es (2, 0)

4
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Formula de distancia entre dos puntos

Distancia entre dos puntos

Dados dos puntos P(z1,y1) y Q(x2,y2) del plano coordenado, la distancia
d(P, Q) entre ellos, estd dada por:

d(P,Q) = \/(z2 — 21)2 + (y2 — 11)?

Ejemplo

| \

La distancia entre los puntos P(3,5) y Q(—5,7) estda dada por:

d(P,Q) = /(=5-3)2+ (7= 5)%> = /(—-8)> + (2)°
d(P,Q) = V68 = 2v/17

17
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Formula de punto medio

Punto medio de un segmento

Dados dos puntos P(z1,y1) y Q(x2,y2), las coordenadas del punto medio
M, del segmento que une P y @, son:

M= (381 + x2 y1+y2>

2 72

Ejemplo

El punto medio del segmento PQ con P(3,—5) y Q(5,7) tiene coordenadas

(345 —5+7\ _

1R
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